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Problema 1. (7 puncte)      

Se consideră numărul 
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a) Arătaţi că numărul a este pătrat perfect.       

b) Aflați numărul întreg n, știind că  
𝑎

2𝑛−1
∈ ℤ.                                                                                                                                                             

 

Problema 2. (7 puncte) 

a) Se consideră numerele 𝑥 = 169 și 𝑦 = 289. Arătaţi că  
√𝑥⋅𝑦

𝑥+𝑦
≤

1

2
.     

b) Arătați că, pentru orice număr natural n,  
√𝑥⋅𝑦+20252𝑛+1+(−2025)2𝑛+1

𝑥+𝑦
≤

1

2
 , 

oricare ar fi numerele reale pozitive x și y.  

 

Problema 3. (7 puncte)   

Trapezul isoscel ABCD (𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷, 𝐴𝐵 < 𝐶𝐷, 𝐴𝐶 ∩ 𝐵𝐷 = {𝑂}) are 

diagonalele perpendiculare. Fie M, N, P, Q mijloacele laturilor AB, BC, CD, 

respectiv DA. 

 a) Arătați că 𝑀𝑃 =
𝐴𝐵+𝐶𝐷

2
. 

 b) Arătați că 𝑁𝑄 <
𝐴𝐷+𝐵𝐶

2
. 

  

Problema 4. (7 puncte) 

Fie ABCD un dreptunghi, 𝐴𝐵 > 𝐵𝐶. Pe latura CD se consideră punctul E,  

astfel încât 𝐶𝐸 = 2𝐷𝐸 = 2𝐴𝐷. Dacă 𝐴𝐶 ∩ 𝐵𝐸 = {𝐹}, calculați măsura unghiului 

AFE.  
 

 
 Subiectele au fost - propuse de prof. Ioan Balica   - Inspectoratul Școlar Județean Cluj  

                                                   prof. Paula Balica  - Şcoala Gimnazială Ion Agârbiceanu Cluj-Napoca 

                             - traduse de prof. Edit Szasz, Colegiul Tehnic Turda        

 

  Toate subiectele sunt obligatorii.  

  Timp efectiv de lucru - 2 ore.   


